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Zadanie 1. Wykaza¢ z de�nicji, »e sin : R→ R jest funkcj¡ ci¡gª¡.

Zadanie 2. Dobra¢ parametry a, b, c ∈ R tak, »eby nast¦puj¡ce funkcje byªy ci¡gªe

a) f(x) =


2 + e

1
x dla x < 0,

sin(ax)
x dla x > 0,

limx→0− 2 + e
1
x dla x = 0,

b) g(x) =


sin(ax)

x dla x < 0,
x3−1

x2+x−2 dla 0 ≤ x < 1,

c dla x = 1,
x2+(b−1)x−b

x−1 dla x > 1.

Zadanie 3. Obliczy¢ granice

a) limx→0+ x
x,

b) limx→∞
xα

ax , gdzie a > 1, α ∈ R,

c) limx→∞
xα

e
√
x ,

d) limx→∞(lnx)
1
x ,

e) limx→0
x√
| sin(x)|

,

f) limx→0 x
⌊
1
x

⌋
,

g) limx→0
cos(π2 cos(x))

sin(sin(x)) .

Zadanie 4. Zbada¢ ci¡gªo±¢ funkcji f : R→ R zadanej wzorem

f(x) = lim
n→∞

nx − n−x

nx + n−x
.

Zadanie 5. Okre±li¢ w x = 0 funkcj¦

f(x) =
(1 +mx)n − (1 + nx)m

x2
,

tak aby byªa ci¡gªa.

Zadanie 6. Niech f : [0, 1] → [0, 1] b¦dzie funkcj¡ ci¡gª¡. Wykaza¢, »e f ma punkt staªy, to znaczy
istnieje x ∈ [0, 1] takie »e f(x) = x.
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