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Zadanie 1. Udowodné, ze funkcja f : [a,00) — R, ktora jest ciagla na [a, 00) oraz ktora nie jest ogranic-
zona ani z gory, ani z dotu na tym przedziale, przyjmuje kazda wartos¢ nieskoriczenie wiele razy.

Zadanie 2. Niech dana bedze funkcja ciagta f : [0,2] — [0,2], taka ze f(0) = f(2). Udowodni¢,
ze istnieje wtedy taki punkt z, ze f(z) = f(z +1).

Zadanie 3. Zbadac, ktore z podanych nizej funkcji sa jednostajnie ciagle na przedziale (0, 1)

a) a(z) =
b) b(x) = sin(1/x),
¢) clz) = wsin(1/z),
d) d(z) =lnz

Zadanie 4. Zbada¢, ktore z podanych funckji sa jednostajnie ciagle na przedziale [0, c0)

a) a(r) =z,

b) b(z) = sin® z,
¢) c(z) = sin(x?),
d) d(z) =¢€"

Zadanie 5. Niech f : R — R bedzie funckja ciagla majaca skoriczone granice lim,_,_., f(x) oraz
lim, . f(z). Pokazaé, ze f jest jednostajnie ciagla na R.

Zadanie 6. Poda¢ przyktad funkcji f: A — R, ktora jest jednostajnie ciggta, ale nie spelnia warunku
Lipschitza.

Zadanie 7. Pokaza¢, ze dla dowolnego M > 0 funkcja f : [-M, M| — R okreSlona wzorem f(z) = 2

spelnia warunek Lipschitza.

Zadanie 8. Pokazac, ze funkcja In : [1,00) — R spelia warunek Lipschitza.



