SERIA 14

Twierdzenie (Pierwsze twierdzenie o wartosci $redniej (wariant)). Jesli f,g: [a,0] — R
sa funkcjami ciagltymi, g > 0, to istnieje ¢ € [a, b] takie, ze
b

[ f@g dr = £@) [ o) de

Twierdzenie (Przyblizanie catki sumami catkowymi). Niech f: [a,b] — R bedzie ciggta
i niech € > 0. Istnieje taka 6 > 0, ze jesli

a:x0<x1<x2<...xn:b, xi—xi,1<(5 Vi:1,2,...,n,
oraz t; € [z;_1, x| dlai=1,2,... ,n, to
b n
[ r@)de =Y ft) @ — )| <=
a i=1

Zadanie 1. Zat6zmy, ze f € C'(R) oraz ze a < b. Obliczy¢ pochodng funkcji

b
g(x) :/ Fla+1)dt.
Zadanie 2. Obliczy¢ granice
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Zadanie 3. Obliczy¢ pochodne nastepujacych funkcji
(a) f(z) = J§ tsintdt,
(b) g(z) = J25n, In(1 — %) dt.

Zadanie 4. Obliczy¢

(a) lim, (n4 fé’“ ) dx),

(b) lim, s <n3 ff" ) dx).

Zadanie 5. Obliczy¢ nastepujace granice, wykorzystujac catke Riemanna z odpowiednio
dobranej funkcji

(a) limy oo (1 + 55+ + )

n3+n3

(c) limy—o L{/(n+1)(n+2) ... (n+n).




