SERIA 2

Zadanie 1. Korzystajac z definicji obliczy¢ pochodng funkcji w podanym punkcie:
(a) f(z) =vix +1, 29 =2,
(b) g(x) = =22 + bz, 19 = —1,
(c) h(z) =x+ L, 2o =2.
Zadanie 2. Obliczy¢ (jezeli istnieje) f'(1), gdzie
fla) = 222 +3x+1 dlaz<1
YT 2?30 +4 dla z > 1.

Zadanie 3. Niech
0 dlaz >0

f@) :{ r(x+1)? dlax<O0.
Sprawdzi¢, czy istnieje f'(0).

Zadanie 4. Wyznacz state a,b, c,d € R w taki sposoéb, zeby f byla rézniczkowalna na R.

(a)

4x jesli x < 0,
fl)=1% ar* +br+c jesliO<z <1,
3—2x jesli x > 1,

axr +b jesli x < 0,
flx) =< ca?+dz jedli0 <z <1,
1-1 jesli x > 1.
Zadanie 5. Zakladajac, ze funkcja f jest rozniczkowalna w punkcie xg, obliczy¢ granice
h) — —h
lim f(xo+h) = flzo )
h—0 2h
Czy 7z istnienia powyzszej granicy wynika, ze f’(xz¢) istnieje?

Zadanie 6. Niech f(z) = z dla z € C. Wykaza¢, ze f nie ma pochodnej zespolonej w
zadnym punkcie a € C.

Zadanie 7. Zbadaj rézniczkowalno$é funkcji f(z) = |z/>.

Zadanie 8. Zatézmy, ze f i g sg roézniczkowalne w punkcie a. Znalezé

(a) lim,_., zf(a)—af(z) ’

(b) lim,_, f@s@)-f(@)

r—a

Zadanie 9. Zalézmy, ze f jest rézniczkowalna w punkcie a. Znalezé nastepujace granice:
1
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(a) lim, ., W, n e N

a

(b) lim, o H2SSH RS 0 =0, £(0) # 0.

(c) limnﬁoon(f(avL%)+f<a+%)+...+f(a+%)—kf(a)),kEN.



