
Zadania z Analizy Matematycznej I.1 - seria III

Zadanie 1. Korzystaj¡c z de�nicji granicy udowodni¢, »e:

a) limn→∞
2n+1
n+1 = 2;

b) limn→∞
2n

n3+1 = 0;

c) limn→∞ log(log n) =∞.

Zadanie 2. Sprawd¹ czy nast¦puj¡ce ci¡gi s¡ ograniczone i monotoniczne:

a) an = n
2n ;

b) bn = 2n

n! .

Zadanie 3. Znale¹¢ granic¦ ci¡gu:

a) an = 3n−11n2

5n2−1 ; b) bn = n+11n2

5n6−2 ;

c) cn = 12+22+...+n2

6n3−n2+2n+1 ; d) dn = 1+2+...+n
n+2 − n

2 ;

e) en =
√
n2 + n−

√
n2 − n; f) fn =

√
n2+5−n√
n2+2−n .

Zadanie 4. Zbadaj zbie»no±¢ ci¡gu i znajd¹ jego granic¦, je±li istnieje:

a) a1 = 1, an+1 = 1 + 1
1+an

;

b) a1 =
√
2, an+1 =

√
2 + an;

c) a1 =
√
2, an+1 =

√
2an.

Zadanie 5. Pokaza¢, »e je±li {an} jest ci¡giem ograniczonym, za± {bn} ci¡giem zbie»nym do zera, to
limn→∞ anbn = 0.

Zadanie 6. Zbada¢ zbie»no±¢ ci¡gu an = an dla a ∈ R.
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