
Zadania z Analizy Matematycznej I.1 - seria V

Zadanie 1. Pokaza¢, »e je±li dla ci¡gu {an} istnieje granica limn→∞

∣∣∣an+1

an

∣∣∣ = q, to

• je±li q < 1 to limn→∞ an = 0,

• je±li q > 1 to limn→∞ |an| =∞.

Zadanie 2. Obliczy¢ granice ci¡gów:

a) an = 2n

n! ,

b) bn = nk

Cn , gdzie k i C s¡ ustalone, k ∈ N, C > 1,

c) cn = n
ln(n!) ,

d) dn = n
√
n!

Zadanie 3.Udowodni¢, »e ci¡gi
{(

1 + 1
n

)n}
oraz

{(
1 + 1

n

)n+1
}

s¡ zbie»ne i to do tej samej granicy.

Zadanie 4. Obliczy¢

a) limn→∞
(
1− 1

n

)n
,

b) limn→∞

(
3n−1
3n+1

)n+4

,

c) limn→∞

(
n2+3
n2+1

)2n2+5

,

d) limn→∞
(
1 + 1

n2

)n
,

e) limn→∞
(
0, 999999 + 1

n

)n
,

f) limn→∞
(
1, 00001 + 1

n

)n
,

g) limn→∞
n sin(n!)
n2+1 ,

h) limn→∞ n(ln(n+ 1)− lnn).

Zadanie 5. Wykaza¢, »e

a) Je±li nan → 0 to (1 + an)
n → 1.

b) Je±li nan → g, g <∞, to (1 + an)
n → eg.
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