SERIA 10

Twierdzenie. Dla dowolnego szeregu potegowego > 0% a,(z — o)™ istnieje R € [0, o0
takie, ze
(1) szereg ten jest zbiezny bezwzglednie, jesli |z — xo| < R, a jesli |z — x| > R, to jest
rozbiezny,
(2) R=sup{r € [0,00): ciag {|a,|r"} jest ograniczony},
(3) % = limsup, .., M, przy czym przyjmujemy, ze § = 400 i — = 0.

Liczbe R nazywamy promieniem zbieznosci szeregu potegowego 0% o ay,(z — xo)".

Zadanie 1. Wyznaczyé zbior punktow zbieznosci nastepujacych szeregow:
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Zadanie 2. Zal6zmy, ze promien zbieznosci szeregu Y >° j ap,x™ wynosi R, przy czym 0 <
R < 00. Znalez¢ promien zbieznosci szeregdw:
[e.@]
(a) >, n"a,z",

(b) ?zooaixn

Zadanie 3. Znalez¢ promien zbieznosci R szeregu
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oraz wykazaé, ze jego suma spelnia réwnanie f'(x) =1+ zf(z) dla z € (=R, R).

Zadanie 4. Niech S, (z) = Y7_garz®, n = 0,1,2,... i niech R > 0 bedzie promieniem
zbieznosci szeregu potegowego f(z) = Y00 aa™. Wykazaé, ze jesli zg € (—R, R) jest
takim punktem, ze dla kazdego n = 0,1,2,... spelniona jest nieréwnos$¢ S, (zg) < f(xz),

to f'(xo) # 0.



