
SERIA 17

Zadanie 1. Obliczyć następujące całki

(a)
∫ π
2
0 ln(sinx) dx,

(b)
∫ 1
0 x
n lnn(x) dx,

(c)
∫∞
0

dx
x2
√
x2−1 .

Zadanie 2. Zbadać zbieżność poniższych całek niewłaściwych
(a)
∫∞
2

dx
x lnx ,

(b)
∫∞
0
sin2 x
1+x2 dx,

(c)
∫ 1
0 (− lnx)a dx, a ∈ R,

(d)
∫ 1
0

dx
xa(− lnx)b , a, b ∈ R

(e)
∫∞
0

xdx
1+x2 sin2 x .

Zadanie 3. Niech f będzie nieujemną i ciągłą funkcją na [0,∞), dla której∫ ∞
0
f(x) dx <∞.

Udowodnić, że

lim
n→∞

1
n

∫ n
0
xf(x) dx = 0.
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