SERIA 4

Zadanie 1. lle pierwiastkéw rzeczywistych maja rownania:
(a) 2® — 622 + 9z — 10 = 0;
(b) €* = ax? w zaleznosci od a € R;
(c) #° — 5 = a, w zaleznosci od a € R.
Zadanie 2. Udowodni¢, ze dla kazdego = € R jest spelniona nieréwnos¢

2rarctgr > In(1 + 2?).

Zadanie 3. Wykaza¢, ze dla = € [0,1] oraz p > 1 zachodzi nieréwnos¢

1
o1 <2P+(1—-2)P <1

Zadanie 4. Wykaza¢ nier6wnosc¢

logy 3 > log; 4.
Zadanie 5. Udowodnié nierdwnosé

a—b<lng<a—
a b b

Zadanie 6. Wykazac¢ nierownosé

dla0 < b<a.

n

S (k- n:c)2<z> 21— 2)"F < %

k=0

Zadanie 7. Niech a € R1i f: (a,+00) — R bedzie funkcja rézniczkowalna. Udowodnié, ze

jezeli lim, . f'(z) = g, to takze lim, ., 1% = g.

Zadanie 8. Wykaza¢, ze funkcje f(z) = In(1 + z), g(z) = In(1 + 2?) i h(z) = arctgx sa

jednostajnie ciggte na [0, 00).

Zadanie 9. Zalézmy, ze f jest dwukrotnie rézniczkowalna na (a,b) i ze istnieje takie
M > 0, dla ktorego |f”(z)| < M dla wszystkich x € (a,b). Wykazaé, ze f jest jednostanie

ciagta na (a, b).

Zadanie 10. Czy funkcja f(x) = cos(e”) jest jednostajnie ciagla
(a) na przedziale (0, 00);
(b) na przedziale (—o0,0).



