SERIA 5

Zadanie 1. Znalez¢ réwnanie stycznej do wykresu /1 — x? w punkcie (a, 1 — a?) i wy-
kazaé, ze styczna do wykresu funkcji v/1 — 22 w tym punkcie jest prostopadia do prostej
przechodzacej przez punkt (0,0) i (a, v1 — a?).

Zadanie 2. Zbadaé przebieg zmiennogci funkcji f(z) = -

z+1

i narysowac wykres.

Zadanie 3. Obliczy¢ nastepujgce granice:

( ) llmz*)(] sinz— l”

(b hmx_)mx
(c) limy_5(6 — 2)/(@=5),

)
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(d) lim, o0 @ ((1 + %)x — e),
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Zadanie 4. Udowodnié, ze jesli |z| < %, to przyblizony wzor
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\/14—91:%1—1—595—@952

daje warto$¢ v/1+ z z bledem nie wigkszym niz 1|z[>.

Zadanie 5. Udowodni¢, ze prawdziwe sg nastepujace nierownosci:
(a) x—ﬁ—i-ﬁ—é<ln(l—|-x)<x—"’“"—2—i-ms x> 0;
(b) 1+ 1 :v—fx <Vi+z<l+d x—fx +—x x> 0.
Zadanie 6. Zalozmy, ze f jest funkcja klasy C* na (0,00) i ze
lim zf(z) =0 oraz lim zf"(x) = 0.

T——+00
Udownodnié, ze lim, . 2 f'(z) = 0.
Zadanie 7. Obliczy¢ nastepujgce granice:
. In(1+sinz?) — tgzsinz
lim
z—0 z(tgr — )
’ \/1 + 2tg?(2y/14) — cos(6x) — 8sin?(27)
im :
=0 (¢YT4+5tg7r — V1 + 1lsinz)?In(1 + tg(2x))
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