SERIA 6

Zadanie 1. Zbadaé zbiezno$é jednostajna na przedziale [0, 1] okreslonych ponizej ciagéw
funkcyjnych {f,}

(a) fn = l+(ni‘—1)2’

(b) fn(x) = xz_,_(fm_l)m
(€) fule) = a"(1 — =),
(@) folx) = na"(1 — ),
(€) fule) = 7555

Zadanie 2. Zbadaé zbiezno$¢ jednostajna na A nastepujacych ciagéow {f,}:

(a) fu(z ):arctg( 2z ) A=R,
(b) fu(a) =nln (14 2, 4

(c) falz) = F/1+4a?, A=R,
(d) fulz) =n(z—1), A=[1,d].

Zadanie 3. Niech f bedzie dowolna funkcja okreslona na odcinku [a, b i niech f,,(x) = W,

x € [a,b], n € N. Udowodni¢, ze f,, = f na [a,b].
Zadanie 4. Zal6zmy, ze f: R — R ma pochodng f’ jednostajnie ciagla na R. Wykazaé,
ze
1
n(f (o4 ) - 1@) = r'@)
jednostajnie na R. Podaé¢ przykitad wskazujacy na to, ze zatozenie jednostajnej ciggtosci
pochodnej jest istotne.

Zadanie 5. Wykazaé, ze granicg jednostajnie zbieznego na R ciggu wielomianow jest
wielomian.



