SERIA 8

Twierdzenie (Kryterium Dirichleta). Zat6zmy, ze funkcje f,,, g,: X — R, n € N spelniaja
nastepujace warunki:

(1) dla dowolnego x € X ciag (f.(z)) jest monotoniczny,

(2) ciag (fn(x)) jest jednostajnie zbiezny do zera na zbiorze X,

(3) ciag sum czesciowych szeregu >°° | g,,(x) jest jednostajnie ograniczony na X.
Wtedy szereg >0° , fu(2)gn(x) jest jednostajnie zbiezny na zbiorze X.
Twierdzenie (Kryterium Abela). Zatézmy, ze funkcje f,,g,: X — R, n € N, spelniaja
nastepujace warunki:

(1) dla dowolonego = € X ciag (f.(z)) jest monotoniczny,
(2) ciag (fn(x)) jest jednostajnie ograniczony na X,
(3) szereg >.0° 1 gn(x) jest jednostajnie zbiezny na X.

Wtedy szereg >0° , fu(2)gn(z) jest jednostajnie zbiezny na zbiorze X.

Zadanie 1. Wykaza¢, ze szereg > 074 %ﬁzx) jest zbiezny na R i jego sumg jest funkcja

ciggta na R. Zbada¢ zbiezno$é¢ jednostajng tego szeregu.

Zadanie 2. Udowodni¢ zbiezno$é¢ jednostajna na zbiorze X nastepujacych szeregow:
(a) Y00, S X — 5,27 — 6], 0 < 6 <,

n=1 n
(b) yp, gD, X = R,
(C) ;:0:1(_1)7’1,-}—1”%7 X = [CL’ 00)7 a> 07
(d) >0y (;2231 arctg(nz), X = R.



