PRACA DOMOWA 3

Z ponizszych zadan nalezy wybraé 5 zadan

Zadanie 1. Zalézmy, ze f, sa jednostajnie ciggle na R oraz f, = f na R. Wykaz, ze f
jest jednostajnie ciggta na R.

Zadanie 2. Mowimy, ze ciag { f,} jest ciagiem funkcji jednakowo ciagltych na X, jesli
dla dowolnego ¢ > 0 istnieje taka d > 0, ze
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dla x,y € X oraz wszystkich n € N. Udowodni¢, ze kazdy ciag funkcyjny funkcji ciagtych
jednostajnie zbiezny na zbiorze zwartym jest ciggiem funkcji jednakowo cigglych na tym
zbiorze.

Zadanie 3. Zbada¢ zbiezno$¢ punktowa, jednostajna na R, jednostajna na R, jednostajng
na R_ oraz zbieznosé niemal jednostajna (jednostajna na odcinkach [a, b]) ciagu
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Zadanie 4. Zbada¢ zbieznos¢ jednostajna i niemal jednostajna oraz ciggtos¢ sumy szeregu
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n=0
Zadanie 5. Niech f,, € C([0,1]). Zalézmy, ze Y02, fn(x) zbiega jednostajnie na [0, 1). Czy
szereg > o0 fn(1) musi by¢ zbiezny?

Zadanie 6. Niech f(z) = ==, z € R. Utwérzmy ciag funkcyjny {f,} okreslony na R
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przyjmujac, ze fi(z) = f(x) oraz f,11(z) = f(fu(z)) dlan = 1,2,.... Wyznaczy¢ obszar
zbieznodci 1 funkcje graniczna ciagu { f,,} oraz zbadaé charakter jego zbieznosci na obszarze
zbieznosci.



