
Praca domowa V - Analiza Matematyczna I.1

Zadanie 1. Oblicz granice
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• limn→∞(n+ 1 + n cosn)1/(2n+n sinn).

Zadanie 2. Niech a1 = 0, an+1 = an+3
4 dla n ≥ 1. Wyznaczy¢ wzór na n-ty wyraz ci¡gu, udowodni¢

jego poprawno±¢ i znale¹¢ limn→∞ an.

Zadanie 3. Pokaza¢, »e je±li ci¡g {an} o wyrazach dodatnich speªnia warunek an+m ≤ an · am dla

n,m = 1, 2, . . ., to ci¡g { n
√
an} jest zbie»ny do granicy wªa±ciwej.

Zadanie 1*. Udowodni¢, »e dla ka»dej liczby naturalnej n zachodzi nierówno±¢
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gdzie znak pierwiastka wyst¦puje w liczniku dokªadnie n razy, a w mianowniku n− 1 razy.

Zadanie 2*. Ci¡g {an} jest okre±lony nast¦puj¡co:
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dla n = 1, 2, 3, . . .

Udowodni¢, »e dla ka»dej liczby naturalnej n prawdziwa jest nierówno±¢

n∑
i=1

ai < 1, 03.

Zadanie 3*. Obliczy¢

• limn→∞ n( n
√
a− 1) dla a > 0

• limn→∞ n( n
√
n− 1).
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